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Exercice repris & Hamilton

On consideére les deux équations suivantes :

Yie = VY2, + Ui
Yor = Y2t—1 T Ut
avec Elujuis] = 1 pour t = s et 0 sinon, Flugiugs] = 2 pour t = s et 0

sinon, et Flujiuas] = 0 pour tout ¢ et tout s.

1. Pour des prévisions, il convient de ré-écrire les deux équations selon :

Y = YY2,te—-1 + YU + Ui

Yar = Y2¢—1 + Ut

et donc egp = ug; et € = Yug + u1g-

2. On a Ayy = ey et Ayyy = YAy + Auyy = yug + Uy — uy—1 =
€1t — (€1¢—1 — Yy€2t—1), et donc la représentation VMA :

Ay 1—=L ~L| (e €1t
() =['0" () - ()

3. Pour un VAR, il faudrait avoir une écriture du type ®(L)(Ay¢, Aya)' =
(€1¢,€2t)’, et done, si on part dun VMA du type (Ayi, Ayar) =
W(L)(ey, e2;)', il vient @(L) = W(L)~L. Or ici, le déterminant de W(L)
égal & 1 — L posséde une racine unitaire et donc W(L) n’est pas inver-
sible. Il n’existe donc pas de représentation VAR sur (Ayys, Aya)'



. Partant des équations initiales, si dans la premiére on soustrait a
gauche et & droite y; ;1 et si I'on remplace y2; par sa valeur don-
née par la deuxiéme équation, on arrive naturellement immeédiatement
au résultat demandé :

Ayu) [—1 ’Y] <y1 t—1> <€1t> <y1 t—1> <61t>
= ’ -+ =1II ’ +
<Ay2t 0 0] \y2,t-1 €21 Y2,t-1 €2t

. Dans le systéme précédent le rang de II est évidemment égal & 1. Il
existe une infinité de matrices a et 4. Par exemple o = (—1,0)" et 8 =
(1,—v)’, ou bien encore a = (v,0) et 8 = (—y~1,1)" (si naturellement
v #0).

. Comme «(2) est toujours nul, on peut affirmer que y est exogéne faible
pour les paramétres de 1’équation de long terme (ici ). En clair, en
estimant seulement la loi conditionnelle de y; sachant yo on a toute
I'information utile pour estimer  : ’ajustement de la marginale de o
n’apporte aucune information concernant ce parameétre.

. On ale droit de normaliser & I'unité le coefficient de n’importe quelle va-
riable présente dans I’équation de long terme (Cf. un des deux exemples
qui vient d’étre donné). L’'important est de ne pas croire que cette nor-
malisation impose le choix d’'une endogéne dans cette équation d’équi-
libre.



